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6. Übungsblatt

AUFGABE 11:

(i) Seien Ω eine offene und beschränkte Teilmenge des Rn, f eine Ln−messbare Funktion
auf Ω, p ≥ 1, ε ∈ (0, p), und es existiere ein Λ > 0, sodass∫

A
|f |p−ε dLn ≤ p

ε
Ln(A)

ε
p Λp−ε für alle Ln −messbaren Teilmengen A ⊂ Ω

gilt. Zeigen Sie, dass dann f bereits in Lpw(Ω) liegt und die Abschätzung

‖ f ‖Lpw(Ω)≤
(p
ε

) 1
p−ε

Λ

erfüllt.

(ii) Geben Sie ein Beispiel für eine Funktion f : R → R an, die zwar in L1
w(R) jedoch

nicht in L1(R) liegt.

AUFGABE 12:
Sei f ∈ L1

loc(Rn). Wir nennen einen Punkt x0 ∈ Rn einen Lebesgue-Punkt von f , falls

1

Ln(B%(x0))

∫
B%(x0)

|f(x0)− f(x)| dLn(x)→ 0

für %→ 0 gilt.

(i) Zeigen Sie, dass für beliebiges (auf Rn) stetiges f jeder Punkt ein Lebesgue-Punkt
von f ist.

(ii)* Zeigen Sie, dass Ln−fast jeder Punkt ein Lebesgue-Punkt einer Funktion f ∈ L1(Rn)
ist.

Abgabetermin ist Mittwoch, der 30.11.2016.


